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    Abstract 
         In this thesis, we are interested in the study of the existence and uniqueness of global solutions, as well 
as, the blow up in finite time of solutions for a certain systems of semilinear Volterra integro differential 
equations of parabolic and hyperbolic type. Especially, the non-linear part is defined by an integral terms 
over the past history of the nonlinear forcing containing fractional time-dependent convolution kernels. We 
study this type of generalized problems to obtain similar results to those obtained in the case of an equation. 
    We will see that under certain conditions on the exponents, the order of the temporal fractional derivatives 
there is a critical value of the dimension space for which the global with small data solution results as well 
as the explosion in finite time with initial conditions having positive average are obtained. 
    The methodology to be followed to demonstrate the global existence and the asymptotic behavior based 
essentially on the use of the semi-group method combined with a priori estimates in the Lebesgue spaces. 
    In parallel, in the study of the blow-up in finite time result, we will focus on the concept of weak solutions 
and its connection with the mild ones and thus via the test functions method's get the desired results. 
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Résumé 
    Dans cette thèse, nous intéressons à l'étude de l'existence et l'unicité des solutions globales, ainsi que  
l'explosion en temps fini des solutions pour certains systèmes d'équations aux dérivées partielles semi 
linéaires de Volterra de type parabolique et hyperbolique. La partie non linéaire, en particulier, est définie 
par un terme intégral non linéaire qui représente la partie historique du force contenant des noyaux de 
convolution fractionnaires dépendant du temps. Nous étudions ce type de problèmes généralisés pour obtenir 
des résultats similaires à ceux obtenus dans le cas d'une équation. 
    Nous verrons que sous certaines conditions sur les exposants, l'ordre des dérivées fractionnaires 
temporelles il y a une valeur critique de l'espace dimensionnel pour lequel on obtient la solution globale 
avec de petites données ainsi que l'explosion en temps fini avec des conditions initiales ayant une moyenne 
positive. 
    La méthodologie à suivre pour démontrer l'existence globale et le comportement asymptotique est basé 
essentiellement sur l'utilisation de la méthode des semi-groupes combinée avec des estimations a priori dans 
les espaces de Lebesgue. 
    En parallèle, dans l'étude du résultat d’explosion en temps fini, nous sommes intéressé sur le concept de 
solutions faibles et son lien avec les solutions douces et donc, via la méthode des fonctions testes, nous 
pouvons obtenir le résultat souhaité. 
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Existence globale, Explosion en temps fini. 
 
 الملخص
 اىتفاضيْح اىَعادالخ ٍن ٍعْنح ًمزاىل انفداس اىحيٌه اىَحيْح  ىدَو ، اىشاٍيح ً ًحذانْح اىحيٌه ًخٌد تذساعح عنتيٌ  ، اىشعاىح ىزه       فِ
تتناٍو ّتعيق تَذج صٍنْح ٍعْنح   اىخطِ َّثو اىقٌج اىَعشفح تذًسىا غْش اىدضء. اىضائذ ً   قطع ٍنافئ نٌع ٍن ىفٌىتْشا  اىغْش خطْح  اىدضئْح
 فِ عيْيا اىحصٌه تٌ اىتِ ىتيل ٍَاثيح نتائح عيَ ىيحصٌه ٍن خَو اىَعادالخ اىنٌع ىزا  نذسط. ًّحتٌُ عيَ نٌاج  اىتناٍو اىنغشُ , عاتقح
 . ٍعادىح  ًاحذج حاىح
 اىحو عيَ أخييا ٍن نتحصو حشخح ىيثعذ اىتِ قَْح ىناك اىضٍنْح اىنغشّح ًستثح  اىَشتقاخ األعظ عيَ ٍعْنح ششًط ظو فِ أنو عنشٍ    
.ٌٍخة صٍن ٍنتو تَعطْاخ اتتذائْح راخ  ٍتٌعظ فِ االنفداس ًمزىل تَعطْاخ صغْشج اىشاٍو   
    تعتَذ اىَنيدْح  اىتِ عْتٌ إتثاعيا إلثثاخ ًخٌد حو شاٍو ً اىغيٌك اىَقاسب ىيحيٌه تشنو أعاعِ عيَ اعتخذاً طشّقح أنصاف اىضٍش خنثا 
  Lebesgue. إىَ خنة ٍع اىتقذّشاخ اىَغثقح فِ فضاءاخ 
 ٍن ،ً اىَعتذىح تاىحيٌه ًاستثاطيا اىضعْفح اىحيٌه ٍفيًٌ عيَ عنشمض صٍن ٍنتو، فِ االنفداس نتْدح دساعح فِ ، رىل     تاىٌَاصاج ٍع    
.اىَشخٌج اىنتْدح عيَ اىحصٌه َّنننا االختثاس ًتقذّشاخ قثيْح، دًاه طشّقح خاله  
 
حو  ًخٌد حو ٍحيِ، ًخٌد ، ٍخَذج أٌٍاج خَو ٍعادالخ تفاعالخ االنتشاس،خَا ٍعادالخ ، ٍخَذج أٌٍاج ٍعادىح: اىَفتاحْح اىنيَاخ    
.صٍن ٍنتو فِ انفداس اىحو  شاٍو،  
 
 
